
Ο Επθιείδεο έδεζε ην 325-265 π.Υ. , ζηελ 

δηάξθεηα ηεο βαζηιείαο ηνπ Πηνιεκαίνπ Α’ 

ζηελ Αίγππην. Ήηαλ γλσζηόο σο ν παηέξαο 

ηεο γεσκεηξίαο , Έιιελαο  καζεκαηηθόο 

πνπ καζήηεπζε ζηελ αθαδεκία ηνπ 

Πιαησλα ζηε Αζελά θαη δίδαμε ζηελ 

Αιεμάλδξεηα ηεο Αηγύπηνπ ζηελ 

καζεκαηηθή ζρνιή .Επίζεο ήηαλ ελεξγό 

κέινο ηεο βηβιηνζήθεο ηεο Αιεμάλδξεηαο. 

Σν γλσζηόηεξν έξγν ηνπ είλαη ηα ηνηρεηά 

νπνύ απνηειείηαη από 13 βηβιία γξακκέλα 

από ηνλ ίδην ζηελ Αιεμάλδξεηα  ην 300 π.Υ. 

Η γεσκεηξία πνπ έγξαςε ζηα ηνηρεηά ηνπ 

νλνκάζηεθε Επθιείδεηα . Πέζαλε ζηελ 

Αιεμάλδξεηα ην 265 π.Υ. 

 

 
 

 

 

 

 

 



 

ΤΟ ΕΡΓΟ ΤΟΥ ΕΥΚΛΕΙΔΗ 

Σα Στοιχεία του Ευκλείδη είλαη κηα καζεκαηηθή θαη γεσκεηξηθή δηαηξηβή πνπ 

απνηειείηαη από 13 βηβιία γξακκέλα από ηνλ Επθιείδε. Σα πεξηερόκελα θαιύπηνπλ 

ηελ επθιείδεηα γεσκεηξία, αιιά θαη ηελ αξραηνειιεληθή ζεσξία ησλ αξηζκώλ. Γηα 

παξάδεηγκα θαη έλα αιγεβξηθό ζύζηεκα πνπ έγηλε γλσζηό σο «γεσκεηξηθή άιγεβξα», 

ην νπνίν είλαη αξθεηά ηζρπξό ώζηε λα επηιύεη πνιιά αιγεβξηθά πξνβιήκαηα, όπσο 

απηό ηεο εύξεζεο ηεο ηεηξαγσληθήο ξίδαο. 

Σν όλνκα «Στοιχεία» είλαη ν πιεζπληηθόο ηνπ «ζηνηρείνλ». O όξνο «ζηνηρείνλ» είλαη 

έλα ζεώξεκα πνπ κπαίλεη ζε άιια πξνβιήκαηα ηνπ θιάδνπ ηνπ θαη βνεζά λα 

απνδεηρζνύλ πνιιά άιια ζεσξήκαηα. Επεηδή ε ιέμε «ζηνηρείνλ» ζηελ αξραία 

ειιεληθή γιώζζα ζεκαίλεη θαη «γξάκκα», θαλεξώλεηαη όηη ηα ζεσξήκαηα ησλ 

ηνηρείσλ ζα πξέπεη λα ηα αληηιακβαλόκαζηε σο έρνληα ηελ ίδηα ζρέζε κε ηε 

γεσκεηξία όπσο ηα γξάκκαηα κε ηε γιώζζα. Οη κεηαγελέζηεξνη ζρνιηαζηέο 

εθθξάδνπλ κηα ειαθξώο δηαθνξεηηθή ζεκαζία ζηνλ όξν, ηνλίδνληαο ην πώο νη 

πξνηάζεηο πξνρσξνύλ κε κηθξά βήκαηα θαη «ρηίδνπλ» επάλσ ζε πξνεγνύκελεο 

πξνηάζεηο κε κηα θαιώο θαζνξηζκέλε ζεηξά. 

Η παιαηόηεξε πξαγκαηεία ζεσξνύληαη ηα ζηνηρεία θαη είλαη ε παιαηόηεξε 

καζεκαηηθή ζεσξία. Απνδείρζεθε βαζηθή γηα ηε δεκηνπξγία θαη ηελ εμέιημε ηεο 

ινγηθήο θαη ηεο ζύγρξνλεο επηζηήκεο. 

 

 
 

 

 

 

 

 



ΣΑ ΣΟΙΥΕΙΑ ΣΟΤ ΕΤΚΛΕΙΔΗ 

ηε ζεκεξηλή επνρή μέξνπκε ηα καζεκαηηθά σο έλα ζύζηεκα κε αμηώκαηα, νξηζκνύο 

θαη πξνηάζεηο. Η πξνζπάζεηα λ’ απειεπζεξσζνύλ από ηα αηζζεηά πξάγκαηα θαη 

επνκέλσο από ηα ζπγθεθξηκέλα ζρήκαηα, είρε σο απνηέιεζκα λα αλνίμεη ν δξόκνο 

πνπ νδεγεί πξνο έλα ηέηνην ζύζηεκα. Γηαηί όηαλ δελ επηηξέπεηαη λα ζπλάγεηαη  ε 

αιήζεηα κηαο πξόηαζεο κε ηξόπν εκπεηξηθό, ηόηε δελ κέλεη άιιε εθινγή από ηνλ λα 

απνδείρλνληαη νη πξνηάζεηο κε ινγηθνύο ζπιινγηζκνύ. Απηό ζεκαίλεη όηη νθείινπλ 

λα πξνθύπηνπλ από είδε απνδεηγκέλεο πξνηάζεηο. Άξα ζε ηειεπηαία αλάιπζε, 

νθείινπλ λα είλαη ζπλέπεηεο ησλ αμησκάησλ. ηα καζεκαηηθά, ηα δηαρσξηζκέλα από 

ην αηζζεηό θόζκν, ην πεξηερόκελν θάζε λέαο έλλνηαο δελ κπνξεί λα γλσζηή κε ηε 

βνήζεηα κνλάρα θάπνηνπ ζρήκαηνο. Γηα θάζε λέα έλλνηα νθείιεη λα δίλεηαη αθξηβήο 

νξηζκόο.  

Οη Έιιελεο είραλ πεηζηεί γηα ην όηη ηα καζεκαηηθά πξέπεη λα είλαη αλεμάξηεηα από 

ηηο γλώζεηο  πνπ απόρηηνπληαη εκπεηξηθά. Δερηήθαλ ,επνκέλσο θαη ηηο ζπλέπεηεο  

απηήο  ηνπο ηεο πεπνίζεζεο θαη νηθνδόκεζαλ ηελ γεσκεηξία κε ηνλ ηξόπν , πνπ είδε 

έρνπκε πεξηγξάςεη. Δώζαλε ηελ νλνκαζία  «ηνηρεηά » ζ έλα ζύζηεκα καζεκαηηθώλ 

πξνηάζεσλ βαζηζκέλν ζε αμηώκαηα. 

Η ΔΟΜΗ ΣΩΝ ΣΟΙΥΕΙΩΝ ΣΟΤ ΕΤΚΛΕΙΔΗ 

Η καζεκαηηθή γλώζε ζύκθσλα κε ηνλ Πιάησλα κπνξεί λα απνθηεζεί κόλν κε 

ζπιινγηζκνύο. Δελ ππάξρνπλ επνκέλσο ηδηόηεηεο πνπ κπνξνύλ λα ηηο κάζνπκε από 

ηα ζρήκαηα. Οθείινπλ λα ηηο απνδείρλνπκε κε αθξίβεηα. Δειαδή, πξέπεη νη 

απνδείμεηο καο λα είλαη αλεμάξηεηεο από ηα ζπγθεθξηκέλα ζρήκαηα πνπ θάλνπκε. Ο 

Επθιείδεο πξνζπάζεζε λα ηεξήζεη απηήλ ηε ζέζε.  

Η θαηαζθεπή ελόο καζεκαηηθνύ ζπζηήκαηνο, ζύκθσλα κε ηνλ Αξηζηνηέιε, νθείιεη 

λα έρεη σο αθεηεξία ηηο θνηλέο έλλνηεο απηέο απνηεινύλ ην ππόβαζξν θάζε 

παξαγσγηθνύ ζπιινγηζκνύ. Επηπιένλ, πξηλ απ’ ό,ηη άιιν, είλαη απαξαίηεηα λα 

μεθηλάκε από ηηο εηδηθέο έλλνηεο. Απηέο δειώλνπλ ηελ ύπαξμε ησλ ζεκειησδώλ 

καζεκαηηθώλ ελλνηώλ, θαζνξίδνπλ ηε ζεκαζία ηνπο. Κάζε άιιε έλλνηα πξέπεη λα 

νξίδεηαη. Απηό γίλεηαη κε ηελ ππαγσγή ηεο ζ’ έλα πξνζερέο γέλνο θαη θαη κε ηνλ 

θαζνξηζκό ηεο δηαθνξάο ηεο. Θα δνύκε όηη ν Επθιείδεο πξνζπάζεζε λα νηθνδνκήζεη 

ην ζύζηεκα ηνπ ζύκθσλα κε ηηο αξηζηνηειηθέο εθηηκήζεηο. 

Σα ηνηρεία απνηεινύληαη από 13 βηβιία. Σα πξώηα έμη πξαγκαηεύνληαη ηελ επίπεδε 

γεσκεηξία. Η ύιε ζηελ νπνία εθηείλνληαη αληηζηνηρεί πεξίπνπ ζε απηήλ πνπ ζήκεξα 

δηδάζθεηαη, γηα ην ίδην ζέκα, ζηα ζρνιείν. ηα επόκελα βηβιία αλαπηύζζεηαη ε 

αξηζκνζεσξία. ην δέθαην, κειεηηνύληαη νη αζύκκεηξνη ιόγνη. Σα ηξία ηειεπηαία 

πξαγκαηεύνληαη ηε ζηεξενκεηξία.  

 

 

 

 



 

ΟΙ ΟΡΙΜΟΙ 

ηελ αξρή ηνπ πξώηνπ βηβιίνπ ππάξρεη έλαο θαηάινγνο κε 23 νξηζκνύο. Μεξηθά από 

απηνύο είλαη : 

1. εκείν είλαη ό,ηη δελ έρεη κέξνο. 

2. Γξακκή είλαη ην κήθνο δίρσο πιάηνο. 

3. Σα πέξαηα ηεο γξακκήο είλαη ζεκεία. 

4. Επηθάλεηα είλαη ό,ηη έρεη κνλάρα κήθνο θαη πιάηνο. 

5. ηα πέξαηα ηεο επηθάλεηαο είλαη γξακκέο. 

Πξνηνύ λα εμεηάζνπκε θαιύηεξα απηνύο ηνπο νξηζκνύο, πξέπεη λα εηζάγνληαη νη 

έλλνηεο, νη νπνίεο αλαθέξνληαη ζηα αληηθείκελα κε ηα νπνία δπν είδε ηέηνησλ 

ελλνηώλ: Σηο ζεκειηώδεο έλλνηεο πνπ παξάγνληαη από ηηο ζεκειηώδεο. 

 Οη ζεκειηώδεο έλλνηεο δελ κπνξνύλ λα νξηζηνύλ. Σηο νπζηώδεο ηδηόηεηεο ηνπο 

ηηο παξνπζηάδνπλ νη εηδηθέο έλλνηεο. 

 Κάζε άιιε έλλνηα νξίδεηαη. Ξεθηλώληαο από ήδε γλσζηή έλλνηα, ην πξνζερέο 

γέλνο, ζεσξνύκε ηηο εηδηθέο πεξηπηώζεηο απηήο ηεο έλλνηαο, πνπ ηθαλνπνηνύλ 

θάπνηεο ζπγθεθξηκέλεο απαηηήζεηο, ηελ εηδνπνηό δηαθνξά. Με απηόλ ηνλ 

ηξόπν, λέα έλλνηα ζρεκαηίδεηαη. Π.ρ. όηη ζε ηζνζθειέο ηξίγσλν 2 πιεπξέο 

ίζεο. 

Ο Επθιείδεο ζπλερίδεη κε κηα ζεηξά άιισλ νξηζκώλ. Με ηνπο νπνίνπο γίλεηαη πην 

ζαθήο ην λόεκα λέσλ ελλνηώλ . 

6. Επίπεδε γσλία είλαη ε θιίζε, ηεο κηαο πξνο ηελ άιιε, δπν γξακκώλ ηνπ ίδηνπ 

επηπέδνπ, νη νπνίεο ζπλαληηνύληαη θαη δελ βξίζθνληαη πάλσ ζηελ ίδηα επζεία. 

7. Όηαλ νη γξακκέο πνπ πεξηέρνπλ ηε γσλία είλαη επζείεο, ηόηε ε γσλία θαιείηαη 

επζύγξακκε. 

8.  Όηαλ κηα επζεία, αθνύ ζηαζεί πάλσ ζε άιιε επζεία, θάλεη ηηο εθεμήο γσλίεο 

ίζεο, ηόηε ε θαζεκηά από ηηο ίζεο γσλίεο είλαη νξζή θαη ε πξώηε επζεία 

ιέγεηαη θάζεηε ζηε δεύηεξα. 

Με ηνλ νξηζκό 6 εηζάγεηαη ε έλλνηα ηεο γσλίαο δπν γξακκώλ. Οη γξακκέο απηέο δελ 

είλαη αλάγθε λα είλαη επζείεο.  

Ύζηεξα από ηνλ νξηζκό 8, δίλνληαη νη νξηζκνί ηεο ακβιείαο θαη ηεο νμείαο γσληάο , 

ηνπ θύθινπ , ηνπ θέληξνπ θαη ηεο δηακέηξνπ ελόο θύθινπ , ηνπ εκηθπθιίνπ, ηνπ 

πνιπγώλνπ θαζώο θαη δηαθόξσλ εηδώλ ηξηγώλσλ θαη ηεηξάπιεπξσλ. 

9. Κύθινο είλαη επίπεδν ζρήκα , ην νπνίν πεξηθιείλεηαη από κηα γξακκή, έηζη 

ώζηε όιεο νη επζείεο , πνπ   πξνθύπηνπλ   πξνο απηήλ θαη αξρίδνπλ από έλα 

ζεκείν από απηά  πνπ βξίζθνληαη κέζα ζην ζρήκα λα είλαη ίζεο κεηαμύ ηνπο.  

10. Παξάιιειεο επζείεο είλαη εθείλεο, νη νπνίεο βξίζθνληαη ζην ίδην επίπεδν θαη 

πξνεθηεηλόκελεο  επ’ άπεηξν θαη από ηα δπν κέξε δελ ζπλαληάεη ε κηα ηελ 

άιιε από θαλέλα κέξνο. 


